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Ïðàâèëà

Âî âñåõ çàäà÷àõ òðåáóåòñÿ ïðèâîäèòü ðåøåíèå è îòâåò. Çàäà÷à áåç ðåøåíèÿ íå çàñ÷èòûâàåòñÿ.
Çàäà÷à áåç îòâåòà íå çàñ÷èòûâàåòñÿ.

Æåëàåì óäà÷è!

Çàäàíèå

Çàäà÷à 1. Âûÿñíèòü, ñêîëüêî ñóùåñòâóåò ïîïàðíî íåèçîìîðôíûõ ãðàôîâ áåç ïåòåëü è êðàòíûõ
ðåáåð, èìåþùèõ:

a) 8 âåðøèí è 24 ðåáåð;
á) 6 âåðøèí, 7 ðåáåð è 2 êîìïîíåíòû ñâÿçíîñòè;
â) 8 âåðøèí è óäîâëåòâîðÿþùèõ ñëåäóþùåìó óñëîâèþ: ñóììà ñòåïåíåé âñåõ âåðøèí íå ìåíåå

53.

Çàäà÷à 2. Âûÿñíèòü, êàêèå ïàðû ãðàôîâ íà êàðòèíêàõ (ññûëêè îòäåëüíî) ÿâëÿþòñÿ èçîìîðô-
íûìè, à êàêèå íåò. Åñëè ãðàôû èçîìîðôíû, ïðèâåñòè èçìîðôèçì, åñëè íåò, îáúÿñíèòü ïî÷åìó.

Çàäà÷à 3. Ñêîëüêî ð�eáåð â ïîëíîì ãðàôå, â êîòîðîì ð�eáåð â 9 ðàç áîëüøå, ÷åì âåðøèí?

Çàäà÷à 4. Ìîæåò ëè ãðàô, ñîäåðæàùèé 11 âåðøèí è 50 ð¼áåð èìåòü áîëüøå îäíîé êîìïîíåíòû
ñâÿçíîñòè?

Çàäà÷à 5. Ñóùåñòâóþò ëè ïðîñòûå ãðàôû ñî ñëåäóþùèìè íàáîðàìè ñòåïåíåé âåðøèí? Îòâåòû
îáîñíîâàòü.
a. (2, 3, 3, 4, 5, 5).
b. (2, 3, 3, 4, 5, 6, 6).
c. (2, 3, 3, 3, 5, 6, 7, 7).

Çàäà÷à 6. Ñóùåñòâóåò ëè äåðåâî ñî ñëåäóþùèì íàáîðîì ñòåïåíåé âåðøèí? Åñëè ñóùåñòâóåò,
ïðèâåñòè ïðèìåð. Åñëè íå ñóùåñòâóåò, îáîñíîâàòü.
a. (1, 1, 2, 2, 2, 2, 2, 3, 3).
b. (1, 1, 1, 1, 1, 1, 2, 2, 3, 3).

Çàäà÷à 7. Êàêîå íàèìåíüøåå ÷èñëî ðåáåð íàäî óäàëèòü èç ïîëíîãî ãðàôà íà 13 âåðøèíàõ,
÷òîáû â ïîëó÷èâøåìñÿ ãðàôå íå áûëî íè îäíîãî öèêëà?

Çàäà÷à 8. Ïîñòðîèòü ãðàô äå Áð¼éíà è ïîñëåäîâàòåëüíîñòü äå Áð¼éíà ïîðÿäêà 4 (ïîñëåäîâà-
òåëüíîñòü áåç ãðàôà íå ïðèíèìàåòñÿ).

Çàäà÷à 9. Äîêàçàòü, ÷òî èç òîãî ôàêòà, ÷òî äëÿ ïðàâèëüíîé ðàñêðàñêè ëþáîãî ïëàíàðíîãî
ãðàôà, äîñòàòî÷íî ÷åòûð¼õ êðàñîê, ñëåäóåò óòâåðæäåíèå î äîñòàòî÷íîñòè ÷åòûð¼õ êðàñîê äëÿ
ïðàâèëüíîé ðàñêðàñêè ëþáîé êàðòû (àòëàñà).

Çàäà÷à 10. Ïóñòü G � ïðîèçâîëüíûé ãðàô áåç ïåòåëü è êðàòíûõ ðåáåð, à G � åãî äîïîëíåíèå.
Äîêàçàòü, ÷òî:

à) õîòÿ áû îäèí èç ãðàôîâ G èëè G ñâÿçåí;
á) åñëè â G áîëåå 4 âåðøèí, òî õîòÿ áû â îäíîì èç ãðàôîâ G èëè G èìååòñÿ öèêë.
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