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Задача 1. Рассмотрим логистическое отображение 𝑓𝜆 : [0, 1] → [0, 1],

𝑓𝜆(𝑥) = 𝜆𝑥(1− 𝑥).

Найти промежутки монотонности и нарисовать примерно графики следующих функ-
ций

(a) 𝑓 2
2 ;

(b) 𝑓 100
2 ;

(c) 𝑓 2
3 .

Задача 2. Найти координату неподвижной точки отображения 𝑓𝜆, отличную от 0,
в зависимости от 𝜆.

Задача 3. Найти критическое значение параметра 𝜆, при котором эта точка меняет
устойчивость.

Задача 4. Доказать, что при критическом значении 𝜆 эта неподвижная точка явля-
ется

(a) точкой перегиба для функции 𝑓 2
𝜆 ;

(b) притягивающей точкой для отображения 𝑓𝜆 в некоторой своей окрестности.

Задача 5. Определить тип потери устойчивости (мягкая, жесткая)?

Задача 6. (*) Доказать, что у 𝑓3 нет периодических точек, кроме неподвижных.

Задача 7. (*) Доказать, что у 𝑓𝜆 нет периодических точек, кроме неподвижных, при
𝜆 ∈ [2, 3].
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